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Lista de Exercicios

FuncOes de varias variaveis, limites e continuidade

1. Encontre o dominio e imagem das fungfes. Descreva as curvas de nivel da fungdo e encontre a
fronteira do dominio. Determine se 0 dominio € uma regido aberta, uma regido fechada ou nenhuma
das duas.Decida se o dominio é limitado ou ndo limitado:

a) fbby)=y—x

b) f(x,y) = 4x? +9y?
c) f(xy)=xy

d) f(0Y) = =

e) f(x,y) =In(x*+y?)
f) f(xy) = arcsin(y — x)

2. Apresente os valores das fun¢des de duas maneiras: esbogando a superficie z = f(x,y) e
desenhando vérias curvas de nivel no dominio da funcéo. Identifique cada curva de nivel com o seu
respectivo valor da fungéo.

a) f(x,y)=y?

b) fCx,y)=x*+y?

) flxy)=—(x*+y?)
d) fx,y) =4x?+y?
e) fl,y)=1-]Iyl

3. Encontre uma equacéo para a curva de nivel da fungéo f (x, y) que passa pelo ponto dado.
a) flx,y) =16 —x*—y? (2v2,V2)
b) fGxy) = [ rmdt (—V2.V2)

1+t2 !

4. Esboce uma superficie de nivel tipica para a funcao.
a) f(x,y,z) =x2+y?+z2
b) f(x,y,z)=x+2z
) flx,y,2)=x*+y?
d) fx,y,2) =z—x*-y?

5. Encontre uma equacédo para a superficie de nivel da funcdo que passa pelo ponto dado.

a) f(x,y,z)=/x—y—In(z), (3,—-1,1)
b) f(x,y,z) =In(x?+y+2z%, (-1,2,1)

6. Encontre os limites:



lim 3x2-y2%+5
(x,y)=(0,0) x2+y2+2

b lim =
) (x,y)+(0,4) vy

C lim J/x?2+4+y%2-1
) (xy)=(3.4) Y
2
. 1 1
9 (x,yl)lirEOA) (x * y)
e) lim  secxtany
(.X',y)—> OrZ

f) lim cos (x2+y2)

(x,¥)—(0,0) x+y+1
. x—y
9 (X.y)l—1>r(rol.ln 2) ¢
. 2.2
h) (x,yl)lirh,n In|1 + x*y?|
. . eY sinx
) lim
(xy)-(0,0) X

j) lim cos(3}/Ixyl — 1)

(xy)—(1,1)

k) lim xsiny
(xy)—(1,0) ¥*+1

) lim S50+

(x,y)—»(g,o) y—sinx

Encontre os limites reescrevendo primeiros as fragoes.

2_ 2
2 (x,yl)ig%1,1)x;+ﬂ/1 X#Yy
2_q2
2 (x,yl)ig%l,n xx—;/ : XF+Y
9 (x,y)-—>(1,1) %:ixﬂ, x#1
DV s xzfy-xiﬁ y # —4,x # x2
°) (x.yl)iiréo,o) % XFYy
" (Xyl)-g%zz)\;c;Ty‘lz X+y#4
9) (x,y)l—>(1,1) zzxx—yyf’ 2x —y # 4
" i = JyT' x#+y+1

(xy)—-(43) x=y-1

Encontre os limites:

. 1 1 1
a) ,lim, (G+5+7)

2xy+yz
b) P—>(£lml 1)(x2+zz)
c) . 1(1§n (sin? x + cos? y + sec? z)
d) lim  arctan(xyz)
P>(-3 32)
-2y
e) P_)l@rr% )ze cos(2x)

f)  lim In(yx2 +y%+22)

P—-(0,—2,0)



9.

10.

11.

12.

Em que pontos (x, y) no plano as func¢des sdo continuas?
a) f(x,y)=sin(x+y) e fCoy) =In(x? +y?)
b) fey) =15 e floy) =3

x2+1
. (1 +
C) g(x' y) = sin (E) € g(x' y) = chol;x
_ x%4y? _
d) g(x’ y) T x2-3x+2 € g(x' y) T x2—y
Em que pontos (x, y, z) no espaco as funcBes sdo continuas?

a) fuy,n)=x*+y*-22> e  fly2)=x2+y2-1
b) f(x,y,2) = In(xyz) e f(x,y,z) = e Y cosz

0 hxy2)=xysin(;) e  hGy2) =

x%+z2-1
1
d) h(x,vy,z) = hix,y,z) =
) hCoy,2) =5 @y2) = i
Considerando caminhos diferentes que se aproximam da origem, mostre que as fung¢fes ndo tém

limite quando (x,y) — (0,0).

= __x
x4-
b) fy) =0
_ x“—yz
) fy) =1z
_ X
d) fOoy) =7
_xy
e) f(x»Y) - x+y
— Xty
) 9tuy) =7
0) hixy) =2
h) h(xy) =
Encontre o limite de f quando (x,y) — (0, 0) ou mostre que o limite ndo existe.
3_ 2
) [y =50
2
b) f(xy) =2

IxI+IyI)

x2+y2

c) flx,y)= arctan(



